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一.已知 texxxxx 2

21221 56; ++−=′=′ ，寫成矩陣型式為 ′ = +X AX B ，其中 [ ]Ttxtx )()( 21=X ，請

求解以下問題： 

(1).A 的反矩陣(5%);  

(2).A 的特徵值及對應之特徵向量(10%);  

(3).若 ( )x =1 0 0且 ( )x =2 0 1，則 ?=X (10%)  

 

二.已知常微分方程式： ay by cy d′′ ′+ + = ，請求解以下問題： 

(1).若 d = 0且 , ,a b c均為常數，則通解為何?  (15%);   

(2).若 , ,a b c d x= = = = 20 1 ，則通解為何?   (10%);  

(3).若 , , , ln ( )a x b x c d x x= = = = >2 3 5 0 ，則通解為何? (10%);  

(4).若 ,a d= =1 0且通解為 ( )cos sinxy e C x C x−= +2
1 23 3 ，則 ? , ?b c= =  (10%) 

 

三. ( ), ,f x y z xy z= 2
， ( ), ,A f x y z= ∇

r
，其中 k

z
j

y
i
x

rrr

∂

∂
+

∂

∂
+

∂

∂
=∇ ，請求解以下問題： 

(1). ?A∇⋅ =
r

  (10%);   

(2). ?A∇× =
r

 (10%);   

(3).若 x y z= = = 1，則 ?A =
r

， A
r
的單位向量 ?

A
u =
r

 (10%) 
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